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DEMONSTRATION

De ce que M. Hughens seft contenté d'énoncer a la
fin de fon difcours de la caufe de la pefanteur
touchant le monvement des corps graves dans un.

o X - V4 . \ . .
milien qui leur réfifteroir a chaque inflant en raifon.
de leurs vite[Jes.

: Par M. VarigNON.
M Onfieur Hughens i la fin de fon difcours de la canfe

de la pefantenr ,fait mention des découvertes quil
a faices fur le mouvement des corps graves ala maniere
de Galilée,, dans un milieu qui leur réfifteroit en raifon.
de leurs vitefles adtuelles, lefquelles dans un milieu fans

réfiftance,tel quon {uppofe d’ordinaire le vuide , auroicnt

ét¢ comme les tems écoulez des chiites de ces corpscn li-
gnes droites, & comme les temsa écouler jufqu’d la fin
de leur afcenfion forcée fuivant les mémes lignes , ainfi
que la pefanteur conftante qu'on fuppofe caufer ces vi-
tefles, I'auroit alors exigé. Mais M. Hughens s’étant con-
tenté d’énoncer fimplement ces decouvertes fans fe met-
tre en peine d’en donner la demonftration, jatcrli qu'on.

{eroit bien aife devoir ici celle que j'en ai promife 2 la fin

du Mémoire du~. Mars dernier , pag. 154. La voici dé-
duite du premier & du dernier des trois Problémes con-
tenus dans ce Memoire, * lefquels { pour abreger les cita-
tions qu'on en fera dans la fuite) feront fimplement ap-
pellez Probl. 1. & 3. Etpour ne rien omettre des Propofi--
tionsde M. Hughens , nous allons fuivre la lifte qu’il nous.
ena donnée , en nousfervantde faFigure, quieftla pre-
mierc des deux fuivantes, & de fes propres termes, qui
feront en Italique pour les diftinguer des ndtres : les voici-
tirez des pag. 169 170. & 171. de fon difionrs de la canfe
de lapefantens..
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1. Dans lapremicre fippofition,om les réfifeances [6i3f con~
me les viteffes,Je remarquai que pour trowver les e/paces paf-
Jfez ende certains tems | lor[que les corps tombent onmontent
perpendiculairement , & ponr connoitre les viteffes an bont
de ces tems il y avoit une ligne conrbe ,que j avois exami-
née long-tems anparavant , qui é1oit de grand nfage en cette
recherche. On la pent appeller la Logarithmique oz /a Lo-
giftique, car je ne wois pas qu'on lui ait encore donné de
nom , quoique dantres ayent encore confideré ci-devait.
Cetse ligne infinie étant ABC,ellea 5 oy ¢

une ligne droite ponr afymptote , N >
comme DE;dans la,;ael/ef{m];)rmd \HLN t—1c
desparties égales quelcongues qui fé B iy
Suivent , comme DG, GF , & que ¥
Contiredespoints D, G,F, desper- {
pendiculaires jufgn’a la Courbe,ffa- M T o ES

voir DA, GH, FB, ceslignes feront
proportionnelles continues. ) 3
1°. On voit dans la Solution duProbl. r.* que fiapres
avoir pris £ D égalc ala folitangente de Jalogarithmique
ABC , laquelle {oit rencontrée en B par KL parallele &
fon afymptote DE , on prend ici BL pour le tems écoule
depuis le commencement de la chiite verticale du corps.
en queftion; la logarithmique 4 BC (touchée en & par
20 quirencontre 4D, DE,en 9,0), dontla foutan-
gente FO foit égale 2 Pordonnée correfpondante B F
donnera fon ordonnée interieure LC parallele a 4D,
pour la vitefle de la chiited la fin dece tems BL, malgré
les réfiftances fuppofées ,c’cft-a-dire, les LC comme les.
vitefles acquifes 3 la fin des tems BL malgré cesréfiftan-
ces. Et en prolongeant .9 0, L C, jufqua ce quielles fe
rencontrenten S, le Corol., 5. du Probl. 1. * donneraauffi
C s pour la hauteur parcourué¢ de haut en bas pendantle
tems BL malgré les mémes refiftances, c’eft-a-dire, que

ces hauteurs feront entr’elles comme les €S correfpon-
dantes.

-

* poad. e
15.-

* pi 121

2°.On voit pareillement dansla.Solution duProbl. 3. %" #pag 136

Dd i,
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qu'en prenant de méme KR pour le tems ¢coulé depuis
le commencement dc Pafcenfion du corps jetté verrica-

Iement de bas en haut d’une vitefle 45, laquelle dans

un milicu fans réfiftance etic dure fans s’éteindre jufqua
la fin d'un tems cxprimé par K P==AK ; la méme loga-
11thm1que A B € donnera aufli #R pour la vitefle reftan-
te a la fin de ce tems KR. Et i Pon fait 72 par #, la-

quelle foit parallele 2 K7, & qui rencontre 4D, , AC s

cn' Y, Z; le Corol. 7. dc cc Probl. 3.* donneraaufli #2
pour la hautcur parcourué de bas en haut pendant ce tems

KR , malgré loppofition des réfiftances du milicu fup-
pofz & de la pefanteur du corps ainfijeree : ceft-a-dire,

que les haureurs ainfi parcourués pendant les tems K%,
fﬂont sci entr'elles comme les #z correfpondantcs &
3 la parcourué pendant tout le tems KB, a la fin duquel
sicteignent les vitefles AR reftantes de la premicre 4K
de proje&ion :: HZ. BP (acaufe des paralleles 4C, 95,
inclinesde 45. degrez fur 4D, SM,KL,): :HZ. 4.9 _
2t HZ.CS.

Cela fcul fuffiroit pour faire voir combien M. Hughens
a curaifon de dirc ci-deflus que la logarithmieque ¢roit de
grand wfage dans cette recherche : Onleverraencorc dans
la fuite , & dans pluficurs autres Corollaires des Problé-
mes 1.& 3.* Voict comment il continué.

IL. Ponr expliquer ce qm tﬁ des cbm‘e: des corps. jerepete
ici premzeremem ce gue Jaiéerit alafinduTraité ducentre
dagitation : [tavoir qi’un corps, entombanti traverslair,
augmente continuellement [aviteffe ,mais toutesfois enforte
guwilenpent famais exceder,ni méme atteindre un certain
degré.

Celafevoirdansle Corol. 9.duProbl. 1. On y voir,dis-
je, que BF ou LE, ceft-a-dire quela vitefle qui feroit i
Yacquife ZC ala fin du tems BL, comme BFouLE cfta -
LC, cftcedegre que le corps en tombant a travers!’ air ,

ne fgaurou jamais arteindre , quoique ce degré nc foit

que fini, & que les vitefles LC de ce corps , auomentanc
cou;ours avec les tems BL ,approchent cox\ltmucllcmcn;:
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decette plus grande L E,ne pouvant jamais arriver jufqui
lui écre egales qu'aprés un tems infini ,acaufe de lafymp-
totc DE. Cela fuit aufli du nomb. 1. delarr. 1. Cette plus
grande vitefle LE dans chaque corps, eft appellée vizege
terminale par M. Hughens.

I11. Il ajotite que cette vitelle elt celle gw'il fandroit &
Pair a fonffler de bas en hant , pour tenir lecorps fufpendu
Sfans powvoir deftendre 5 car alors ( dit-11) laforcede [air
contre ce corps égale fapefanteny. -

Cet endroit a befoin d’explication, Il eft vrai: qu’une:
force de bas en hautdans lair, laquelle feroit égaleila
pefantcur d’un autre corps au commencement de fa chi-
tc, I’y tiendroit fufpendu fans pouvoir defcendre, cette
force & cette pefantcur fe trouvant alors en équilibre,
Mais cette force de la quantité ou mafle d’air qui agiroit
contre ce corps., & la pefantcur de ce méme corps , ne
pouvant leur donner 2 chaque inftant que des vitefles en
raifon réciproque de leurs mafies, il faudroic que cette
quantité ou mafled’air fitalors infiniment petite par rap«
port a celle de ce corps pour que la viteflede cet air fuc
¢galeala terminale dece' méme corps , puifque cette} vi--
tefle terminale feroit infinie parrapporta ce que la pefan-
teur fans obftacle en pourroit donner i chaque inftant 3.
cc corps. Qu'on prenne {ur cela tel parti qu'on voudra ,.
& l'on verra prefentement fans peine ce qu'on doit pen-
fer ce cette propofitionde M. Hughens. Voici ¢omment.
i} continué.

IV. $i donc un corps pefant eff jetté perpendiculairement
en haut,avec une vite/fe dont la raifon d laviteffe termenale
foit donnée,par exemple , comme de 5 OVX ¥

lapartie AK a KD dans lordonnée ¥ N D
AD , perpendiculaire a lafymptore Y ‘ G
DE; foit menée KB parallcle 4cette N P
afymprote, & i au point Bla Conr- \

be [oit tonchée par la droite BO,. - o
gui rencontre DE 2O, DA en |7 L] ES;

Q. Laguelle tangente [¢ trowveen - .
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prenant O, depuis Pordonnée BE , égale d nne certaine lona
guenr , qui powy toutes les tangentes ¢ff la méme , ¢ que je
définirai dans la fuite. Puis foit AC parallele acetze tan-
gente, conpant KB prolongée enP 5 & du point C on elle
rencontre la Courbe | foit tirée CLM parallele 4 AD, &
conpant KB prolongée & AM parallele d Pajympiote ,anx
posnts L. & M.

1°. LaSolut.du Probl.1. & fon Corol, 9.* font voir que
KD égale a la folitangente FO, y cxprimeroit la plus

grande vitefle que le corps puit acquerir en tombant mal-
gré les refiftances fuppofées. Ainfi pour y avoir 4K 3
KD ,comme la plus grande vitefle de proje&tion de bas
-en haut, feroita cette vitefle terminale,, il faudroit les y
.prendre fur-unc ordonnée 4D qui y put fournir , ceft-a-
.dire , fur une ordonnée 4D égale ala fomme des lignes
AK , KD, prifes pour les expreflions de ces vitefles ; ce qui
elt toljjours aifé , quel que_ doive étrele rapport de cha-
-que 4K 2 la méme KD , la logarithmique ayant desor-
-données de toutes les longueurs imaginables.

20, Puifque (#omb. 1.) FO==KD==BF, il elt mani-
Fefte que 4 C parallele 2 B0, donneraanflik P== A K,
& quainfi cette parallele #C paffera par Pextremité P
-de la droite K P prife ci~dcflus ( arz. 1. zomb. 2.) pour 'ex-
preflion du tems que la vitefle 4% de projection de bas
en haut, elit duré {ans s’éteindre dans unmilieu fansre-
diftance.

V. Maintenant letems que le corps met a monter & la hau-
teny onil peut arriver : ¢ff an tews de fa defiente de cette mé.
me hautenr , comme la ligne KB4 BL,

Onvoitdansle Corol. 18. da Probl. 3.* quela hautear
parcourué malgre les refiftances {fuppofCes du milieu &
dcla pefanteur , en montant pendant le tems £ 8, c’eft-a-
dire, jufqu'a Pentiere extinétion de la vitefle 45 dc pro-
je&tion de bas en haut, eft i ce que le méme corps en
doit parcourir malgreé les réfiftances dumilicu , en tom-
Dant en vertu de fa pefanteur pendant le tems 8L:: B P.
€ 8. Mais lestriangles reCtangles BLS , PLC, étant(Confl.)

ifofcelles
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iofcelles & {emblables , rendent BP==CS. Donc les ef~
paces ainfi parcourus en montant pendant le tems &3
jufqu’a Pentiere extiné&tion dela vitefle 4K de proje&ion
& cn defcendant pendant le tems BL , doiventétre égaux
entreux; & rcc1proquementﬁ ces cfpaccs fontegaux lcs
tems employez ales parcourir doivent étre entr’eux : N
BL. Ainfi quil le falloit demontrer. Cela fuitencore des
nomb. 1. & 2.del'art. 1.

VI Et le tems qu'il empla]e 4 monter a travers Lair
érant jerté commeil aété dit ,eft antems qu'il emp/ojerozt
JSans rencontrer deréfiffance , comme KB 4 KP.

Cela fe voit démontré dans le Corol. 5. % du Probl. ; % p. 1400
I fuir encore dunomb. 2. del’art. 1. danslequel kP a écé
prife pour le tems que dureroit dans un milicu fans refif~
tance l'afcenfion droite du corps jetté verticalement en
haur de la vitefle 4K jufqu’a fon entiere extinétion; &
ou & B eftaufli le tems que cette méme vitefle dureroitjuf~
qu'a fon entiere extinétion dans unmilieu réfiftant dela
maniere quon le fuppofe ici,

VII Etlahautenr alaguelle il montera dans Lair, 4 cel/e

o il monteroit fans réfy ﬁzzme,wmmel efpace ABK autrian-’ o
gle APK.
On voit dans le Corol.11.* du Probl. 3. que le premier !:;P 142. &
KPxK
de cesefpaces feroitaufecond : : FOx BP. —— ( Coriz.*  *purd

142,
Probl. 3.)::4BK. APK. Ce qu'il fal/ozt demmtrer.

Mais {ans fe mettre en peine des valeurs FOX BP

KP KP
~—— des aires 43K , AP K , il fuffic de confidérer

2
que leurs ordonnées RA RV ,expriment les vitefles ref=
tantes a la fin des tems K R: fca-

voir R A, les reftantes * jufqui A 2YX X _ 4 * Corol. 5.
zero en 8 “dans le milieu réfiftant ; } ;LN ¢ . b
& RV, les reftantes * jufqu'a zero \ 3 g . o
en P dans le milieu non réfiftant. Z\J ‘
Car alors voyant la fomme des o
J\’H a la fomme des R7 , comme N g
L ¢ Lk

Ja fomme des vitefles reftantes M

Ee
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jufqu’a zero'en B, ala fomme des reftantes jufqu’a zero
en P ; onverra confequemment aufli que l'aire logarith-
mique 4BK doit Ecre au triangle APK , comme la pre--
miere de ces fommes de vitefles a la feconde, Ceft-2-dire,
comme la hauteur a laquelle le corps jetté montera dans.
I'air, eft i celle ou il monteroit dans un milicu fans ré-
fiftance; puifque fuivantle Lem. 2. qui ( pag.117. duMem.

du7y. Marsdernier ) précéde les deux Problémes citez juf-

¥ poran &
143.

qu’ici , les efpaces parcourus font toGjours en général
comme les fommes des vitefles en vertu defquelles ils ont
€té parcourus.

VIIL. 04 comme QA a AX , que je fuppofé étre la moitié
dune troifiéme proportionelle anx lignes DK , KA.

Cela fe trouve encore démontré dansle Corol. 1 1.*¥ du
Probl. 3. ce Corollaire faifant aufli voir que la premierc
des hauteurs en queftion feroiticia la feconde:: BP. 4X
{acaufede Q4==BP):: 9 4. 4X.

Ce raport fe tire de celui du précédent art. 7. ot la

premicre de ces hauteurs fe trouve i la feconde: : FexBP..

KPxKP _ _ KPxKP AKx AK 4 , .

——:: BP, 1:.94. (21 caufe de I'hypothé-
2 2 FO C

2KD

fequ'on fait ici de AX=AKMK) i: Q4. 4X.
X 2KD

IX. Et fawiteffé en commengant de monter ,dcelle qu’il
aenretombant aterre,comme ML 4 LC.

Suivantles nomb. 1. & 2.de lart. 1. Pun & lautre de
gcs deux mouvemens fe faifanc das un milieun réfiftant
en raifon des vitefles , dont la premiere d’afcenfion eft™
AK==ML & la dernierede chiiteeft LC ; ces deux vite{~
fes feront effe@tivement entr’elles :: ML. LC.

AVERTISSEMENT.

De tout ce que M. Hughens a ici avancé {ans démon-
ftration , il ne refte plus que la Courbe de projeétion faite
dans un milieu réfiftant comme ci-deffus : Nous démon-
trerons aufli la conftruétion qu’il en a donnée lorfque
nous la conftruirons 3 notre maniere. Mais auparavant
voici comment les propofitions précédentes de cet A=
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teur, poutroient encore {c démontrer par le moyen d’arcs
tousdifferens d’'une méme logarithmique;

REMARQUE.

Pour démontrer encore les précédentes Propofitions de M)
Hughens par le moyen d’an arc quelconque , antre que le
précédent ,de laméme logarithmique an|fi quelcongue.
L’ufage immédiat qu'on vient de faire des Probl. 1; 3.&
duMem. du7. Marsdernier , pag. 118. & 136.nous a faic
employer ici un arc logarithmique 4 B¢ d’une fofitangen-
‘t€ FO==F B=DXK. Mais cela n’eft pas néceflaire , tout
autre raport de la folitangente Fo i Pordonnée corref<
pondante BF de la logarithmique , pouvant fervir de
méme a démontrer les Propolfitions précédentes de M.

Hughens.

X. Pour le g
voir {foit .pre-’"\ XXX D by 7w
fentement cet- SN R0 - %

te f{olitangente N B E - %,
Fo en telle rai- N

fl'on quon vou- P 5 B
dra a Fb ou 2 )

Dk , & le refte ™ L ClE S ﬁ_ .
en petites lettresd droite de DE ,comme il eft a ‘gaulcl}e
-en grandes lettres de méme nom dans la Figure prece-
dente, -dont les ordonnées HG , BF , CE, foient prolon.
gées par-deld DE, & que voici repetécavec tel autre are
abe de la méme logarithmique que 48C , fur la méme
afymprote DE, & quirencontre end, 4, 4, ¢, les droites
AD, HG., BF ,CE , prolongées jufqu’a lui. Soient par 4,5,
*les droites am , k/, paralleleles 2 DE, & quirencontrent
enm,!,lordonnée MC prolongéedece cote—l’:l ,1afecon-
de k/rencontrantaufli #G prolongée en r. Aprés avoir fait
gotangente en 4 de larc logarithmique abc, & quiren-
.contre 4D, HG , DE , ME, en ¢,#, 0, s;{oit ac parallelea
cette touchante 40, & qui rencontre lesdroites 4D, yz
&p, €N 4, 2 p. Ee y

(]
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XI. Cela fait , l'abfciffe DF communc aux deux or-
données FB-, Fb ,vendra AD.aD : : BF. bF : : KD. kD.
ou 4D, KD:: 4D. kD. ou bien aufli 4K, KD : : ak, éD.
AinfiaD fera icidivifée au point # en raifon dela vitefle
de projetion (dc bas en haut ) a la viteffe terminale du
corps jetté , comme 4D Ueft ( ar2. 4.) au point K.

La penulti¢éme Analogic donnera aufli 4D, 4K ::aD.
ak, ou AD. aD :: AK. ak.

XII. L’on aura de méme AD. 4D : : HG. hG:: TD,
JD.ou 4D. ID :: aD. y D, ou bicn aufli 4D. AT ::aD*
ay. 8& deld AD. aD:: AY. ay. Donc (art.11.) AK.ak ::
AY. ay.0u AK. AY :: ak. ay. Mais les triangles {embla-
bles 4xP, 477 ,rendent 4K. AT : : KP.TZ. Etles fem-
blables akp , ayz , rendent de méme ak. ay : : kp. yz. Done
KP.TZ::kp.yz. OWKP.kp::TZ,yz.

XL Or les triangles (Conft. ) femblables akp, bFo,
donnant fp.ak :: FO. bF ( art. 1. nomh. 1.):: BF.bF::
AD.aD (art. 11.) :: AK.,ak (art. 1.n0mb.1.):: KP. ak.
Yon aura K P==+p. Donc aufli ( art. 12.} TZ==yz. Par
conféquent ayant (Cozffr.) KB == kb ,& rYH==yh;'on
aura non-feulement BP==/p ; mais aufli par tout &z
===hz correfpondantes: c’eft-a-dirc, queles #.2, bz, cor-
refpondantes , comprifes entre les arcs logarithmiques
ABC, abc, & les droites 4C , a¢ , prolongées 2 Pinfini
du cétédeC, ¢, & paralleles aux tangentés .90, 40, aux
points B,4 , de cesarcs , feront pareillement ici égales
cntr’elles. D’ot I'on voit que 'anéantiffement de £z fe
faifant en C fur ME, celui de 4z {c doit aufli faire fur ME
prolongée du cdté de 7 ; ainfile point ¢ derencontre dela
droite acayec Parc logarithmique 44¢, doit paretllement
étre {ur ME prolongée de ce coré-li.

Il eft vifible que par-delaC,¢,les H2, 4z , correlpon-
dantes feroient exterieures d’interieures qu'elles font ici
par rapport aux arcs logarithmiques 4BC, abc; il 0’y a
qu’a les tracer, & iy appliquer le raifonnement précé-
dent, pour en avoir aufli Pégalité entrelles: on ne les
point marquees ici de peur de multiplier inutilement le
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nombre des Figures , oude trop charger celle-ci.
X1V.Puifque ( art. 12.) AK. AY : : ak. ay.l'on aura

aufli 4K. YK :: ak. yk. ou AK. ak:: YK. yk:: HR. hr.
Mais les triangles femblables 4XP, VRP ; & akp ,urp,
donnent AK. VR : : KP.RP (art.x3.):: kp. rp:iak.ur.
ou AK. ak :: VR.unr.Donc AR. hr:: VR. #r. Et par tout
de méme fur les abfciffes égales K&, k7, des longueurs
(art.13.)égales KB kb ;& ‘K P, kp. Donc aufli les fom-
mes correfpondantes de ces ordonnées feront proportio-
nclles entr’elles : Ceft-i-dire , les aires AHRK. ahrk
AVRK. anrk. ou AHRK. AVRK :: ahvk. aurk. Et confe- .
quemment aufli lesaires 48K, APK :: abk. apk. ‘

XV. Il eft pa- - ‘
reillement vfﬁ-"\ 2 X K 13 k o y/fi @
bleque LE./E:: N\N R___IG r e g
BF. bF ( acau- 3 F Z \%/
fe de labfciffe | 2 °
commune FE) P} \ 5 P
. VM
CEriiE cn X BoHe 2 i

Donc LC. CE :: le. ¢cE. ou LC. /¢ : : CE. ¢E (4 caufe de:
Tabfcifle commune DE ):: AD. aD (art. 13.):: AK. ak.
(art.14.):: HR. hr. Par conféquent laraifori desordon-
nées correfpondantes LC. /¢ :: HR. hr. {era par tout ici
la méme.

XVL. Puifque (art. 11.) AD. AK :: aD. ak.lon aura
. : AK . ak .
parcillement KD. 4K : : #D. ak. ou ===, ou bien

auffi St Mais le parallelifme fuppofé de 4P
KD 2kD- :

avec 98,8 de ap avec gb, donne 4.9. 4K :: BP. KP
(art. 13.)::bp. kp:iaq. ak. Ceft-a-dire,4.9. AK :: ag.ak.
Donc en multipliant les deux conféquens de cette ana-
logic par les termes correfpondantes de la feconde des.

AKxAK
14 e ’r _r 3
deux égalitez- précédentes, 'on aura 4.2. el R
akxak P (& ' . . akx ak:
o L quent en prenan ax o5 ocom-

Ee ii)
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, . AKn AK , , . .
mc l'ona pris 4X ==—-1 dans l'art. 8. lon aura ici
AR. AX:: ag. ax,

US AGE,

De la Remarque précédente pour démontrer encoreles Pro~
pofitions de M. Hughens par le moyen de tout antre arc de
Laméme logarithmigue que celui quiy a fervi avant cette
Remarqune.

XVIL Puifque ( art. 11. ) ak. #D : : AK. KD. C'cft-3-
dire ,(art. 4.) comme la vitefle de projetion de bas en
- haur, eft 2 [a vitefle terminale du corpsjette ; fi'on prend
ak pour cette vitefle de projetion debasen haut, I'on au-
ra auffi £D pour la vitefle terminale d= ce corps , de mé-
me qu'en prenant ( 4rt.4.) AK pour la premicre.de ces
vitefles, 'on a eu XD pour la feconde.

XVIIL Puifque (art.15.)LC. lc: : CE.cE:: LE. [E. ou
LC. LE:: lc. [E. Etque (art. 2.) fuivantle Cor. 9. du Prob.
1.pag. 123. ci-devant,LC eft 3 LE comme la vitefle acqui-
{e pendant e tems BL en vertude la pefanteur conftan-
te du mobile , malgré les réfiftances fuppofées , eft a fa
vitefle terminale; 'on aura auffi /c a2 /E, comme cette
vitefle acquife pendant le tems &/, eft i cette terminale,
D’ou l'on voit encore par le moyendelarc logarithmi-
que 2 b¢ ce que Pon a déja vii (477, 2.) parle moyen de
Yautte ABC, qu'an corps en tombant dtravers Lair (qu'on
fuppofe lui réfifter en raifon de fes vitefles | angmenze con-
tinuellement fa viteffe(Ic ), mais toutefois enforte quilnen

eut jamais exceder,ni méme atteindreun certain degré(1E).

Ce quieft la propofition de M. Hughens , déja démon-~
trée dans larc. 2.

XIX. En fuppofant (comme Pon fait par-tout ici) le
mobile de pefanteur conftante , & les réfiftances du mi-
lieu qu’il traverfe, en raifon de fes viteffes on 2 vii dans
Yart. 5. quele tems que le corpsmet 4 monter dla hautenr os
il peut arriver , eff an tems defa defeente de cerre méme hau-
zeur ycomme la ligne KB 4 BL Cleft dong auffi{ Conf.)
gomme kb3 b/,
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XX. On a pareillement vt dans Part. 6. que le tems
gu'il emploie a monter a travers lair , étant jetté (enligne
droite debasen haut (comme il 4 été a’zt eff an tems qu'il
emploieroit [ans rencontrer de réfifiance ,comme KBAKP.
Mais (Conflr. ) K B==kb , & (art. 13. )I(P-—-l;) Doncle

remicr de ces tems cft aufli au fecond , comme 44 a kp.

XXI. Suivant I’ art. 7. la hantenr 4laquelle ce corps mon
teradans Uair , eff 4 celle on il monteroit fans réfiffance,com-
me l'efpace ABK au triangle APK. Mais (ars. 14.) les ai-
res abk. apk : : ABK. APK. Donc auflila premiere de ces
hautcurs efta lafeconde , comme lefpace 464 au trian-
gle apk.

XXII. L’art. 8. fait voir que la premiere de ces hau--
tcurs feroitaufli i la feconde, comme QA 2 AX fuppofée
étre lamoitié d'une troifiéme propartmnel/e anx lignes. DK,
KA. Mais en fuppofant de méme 4 x moitié d’une troi-
fieme propostionelle aux lignes Dk, ks ,lart. 16. donne
ga. ax :: Q4. AX. Donc la premlere des hauteurs ery
queftion , feroit parelllemcnt ala feconde comme 4 4
aazx.

XXIII. Enfin dans Part. 9. on 2 vii que la viteffé dn
moézle encommengant de monter , ¢t dcellequ’ilaenretom
bant 4 terre s comme ML 4 1.C. Maxs a caufede m/.[E :
ak, kD (art. 16.): v AK.KD: v ML. LE. ou ml..ML..
El. LE ( art. 15. ).. le. LC. Ton aura ml. lc+ ML IC.
Donc la premiere de ces vitefles fera. de. meme a lafe-
conde ,comme m/:a/e..

Voila donc encore les Propofitions de M. Hughens,.
raportées avant la Remarque précedente , démontrées.
par le moyen de larc logarithmique 46¢ , comme elles
Tont été a par le moyen de P'autre arc ABC de la méme:

fogarithmique, quelque raport qu'il y ait de Fé & Fo',.
ainfi quil le falloit encore démontrer..

A4dVISs.

" De la maniere dont on voit ici qu'un arc quelconque:

abe. de la méme logarithmique que 45¢ , peut fervira la
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place de celui-ci pour démontrer les Propofitions précé-

~dentes de M. Hughers; il eft aifé de voir aufli que tout

ce que nous avons démontré dans ces Mémoires par le
moyen d’'un arc logarichmique pareila ce dernier 43¢,
dont les abfciffes BL qui expriment les tems ou les du-
rées des chiites, commencent 3 une ordonnée BF égale
a la fotitangente correfpondante Fo ; fe pourra démon-
trer de méme par le moyen de tout autre arc de la mé-
me logarithmique,

DU PL AN
Sur leqm:l un corps defcendans fait fur chaque partie

des impreffionsqui [ont en raifon réciproaue des tems
qu’z'l employe a les parconrir.

Par M. PARrRENT.

S Oic I corps G pofé fur la partic B ou B2 du plan
BCF | & fuppofé quune force X e choque felon la
direCtion KGM parallele 3 la tangente en B, & que la
vitefle qu'elle lut fait prendre foit, fi on veut, la méme
que celle qu’il auroit acquife en tombant. de la hauteur
verticale 4B ; 1l eft manifefte par les proprietez connués
de la vertu centrifuge quecette vitefle acquife en B fclon
K M ,jointe 2 celle que fa pefanteur lui fera encore ac-
querir en parcourant la Courbe BCF, lui donnera pine
force pour s’enapprocher davantage, c’eft-i-dire, pour la
preffer felon fes differentes perpendiculaires GC &c. &
qu’a caufe de cela je nomme force Curvipete. Mais de

lus la caufe de la pefanteur du corps Gle preflant con=
tinuellement felon des verticales comme felon GH , &
cette impreflion que je marque par G# étant divifce
dans les deux GC, GL ,dont la premiereeft perpendicu-

laire, & la feconde parallele 2 la-tangente au point C de
' cetee



